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Números Reais

. ..-3-2-101
23

45
678910111213141

5

1617181920212
223

24

25
26

27
28

29
303132333435 3637383940414
2

4
344454647484950515

253
545

55
65

75
85

96
06

16
26

36
46

5666768697071727374757677787980818283
8

4

8586878889909192939495969

798
991

00.
. .

1 2.
. .
2,

05
05

05
05

05
05

05
. .

.

√2 . . . φ
. . . π . . .3.14159265358979 3238462643383279502884
1

97

1
6
93993751058209749445923078164

0628
62

089
986

28
03

48
25

34

21
17

06
79

82
14

80
86

51
32

82
30

664
709384460955058223172535940813. ..

Números Reais
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Mat 9
Números Reais

Números
Os números surgiram da necessidade que as pessoas tinham
de contar objectos e coisas.

Nos primeiros tempos da humanidade, usavam-se para contar,
dedos, pedras, nós feitos numa corda . . .
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Alguns sistemas de numeração . . .
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Antigo Egipto

Os śımbolos usados pelos eǵıpcios para representar quantidades
eram:

1 10 100 1000 10000 100000 1000000

| 2 3 4 5 6 7

Por exemplo, o número 5304 é representado por
444
44 333||||
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Os Babilónios

Os śımbolos usados pelos babilónios para representar quantidades
eram:

1 2 10 20 100

1 2 3 4 5
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Os Maias

Os śımbolos usados pelos maias para representar quantidades eram:

0 1 2 3 4 5 6 7 8 9

10 11 12 13 14 15 16 17 18 19
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Os Romanos

Os śımbolos usados pelos romanos para representar quantidades
eram:

1 5 10 50 100 500 1000

I V X L C D M

Por exemplo, o número 3576 é representado por MMMDLXXVI
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Os Hindus

Os śımbolos usados pelos hindus para representar quantidades
eram:

0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 

٩ ٨ ٧ ٦ ٥ ٤ ٣ ٢ ١ ٠ 
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Se quiseres saber mais:

G www.prof2000.pt/users/hjco/numerweb/index.htm

G upf.tche.br/∼pasqualotti/hiperdoc/natural.htm

G matematica.no.sapo.pt/nconcreto.htm
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Os conjuntos que já conheces . . .
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Mat 9
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Números Naturais

N = {1, 2, 3, 4, . . .}

Exemplo:

5 ∈ N -3 /∈ N 0 /∈ N

Números Inteiros

Z = {. . . ,−3,−2,−1, 0, 1, 2, 3, . . .}

Exemplo:

5 ∈ Z -3 ∈ Z 0 ∈ Z
1

3
/∈ Z

4

2
∈ Z
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Subconjuntos de Z

Z− = {. . . ,−3,−2,−1} Inteiros negativos

Z+ = {1, 2, 3, . . .} Inteiros positivos

Z+
0 = {0, 1, 2, 3, . . .} = N0 Inteiros não negativos

Z−0 = {. . . ,−3,−2,−1, 0} Inteiros não positivos
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Números Racionais

Q = Z ∪ {números fraccionários}

Nota:
Um número fraccionário é um número não inteiro que pode ser escrito

como a razão de dois números inteiros
a

b
com b 6= 0.

Exemplo:
0, 5 é um número fraccionário, pois pode ser escrito sob a forma de uma
fracção, 1

2 .

0, (6) também pode ser escrito sob a forma de uma fracção, 2
3 , então

0, (6) é um número fraccionário.
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A qualquer número racional corresponde uma d́ızima.

1
2 = 0, 5 3

2 = 1, 5 63
25 = 2, 52 5 = 5, 0

1
3 = 0, 333 . . . 2

9 = 0, 2222 . . . 4
33 = 0, 121212 . . .

No primeiro caso obtivemos d́ızimas finitas, no segundo caso
obtivemos d́ızimas infinitas periódicas.
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Às d́ızimas infinitas periódicas está sempre associado um peŕıodo,
que é o algarismo ou conjunto de algarismos que se repete a partir
de uma certa ordem.

0, 121212 . . . = 0, (12) é uma d́ızima infinita periódica de
peŕıodo 12

0, 35666 . . . = 0, 35(6) é uma d́ızima infinita periódica de
peŕıodo 6

A qualquer número racional corresponde uma
d́ızima finita ou d́ızima infinita periódica.
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Outros números . . .

3.1415
9
2
6
5
3
589793238462643383279502884197169399

375
105

82
09

7
4

94
459

23078164062862 089986280348253

42117067982148086513282306

647
0
938

4460955058223172535940813...π

1.4142
1
3
5
6
2
373095048801688724209698078569671875

376
948

07
31

7
6

67
973

79907324784621 070388503875343

27641572735013846230912297

024
9
248

3605585073721264412149710...

√
2

1.6180
3
3
9
8
8
749894848204586834365638117720309179

805
762

86
21

3
5

44
862

27052604628189 024497072072041

89391137484754088075386891

752
1
266

3386222353693179318006077...φ
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Números irracionais

Por volta do ano 600 a.C., Pitágoras e os seus disćıpulos,
estudavam as propriedades dos números inteiros, através de
construções geométricas.

Até essa data, os pitagóricos acreditavam que tudo no
universo estava relacionado com os números inteiros, ou
então, razões de números inteiros (que conhecemos hoje,
como o conjunto dos números racionais).
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A sua crença foi abalada, quando descobriram que havia
segmentos de recta cuja medida não podia ser expressa por
um número racional. Por exemplo a diagonal de um quadrado
de lado 1.

1

1
√

2

A esta nova classe de números, chamamos números
irracionais.

Um número irracional não pode ser expresso, como uma razão
de números inteiros, ou seja, não pode ser escrito na forma a

b .
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Cláudia Maria Diegues Araújo 18/23
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Um número irracional é todo o número que não pode
exprimir-se por uma d́ızima finita, ou infinita periódica.

São exemplos de números irracionais:

√
2; π; −

√
5; φ =

1 +
√

5

2
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Qualquer número irracional pode ser
representado por uma d́ızima infinita não
periódica.

Exemplos:√
2 = 1, 41421356 . . . ; π = 3, 14159265 . . . ; φ = 1, 61803398 . . .
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Números Reais

Ao reunir os novos números (irracionais) com o conjunto Q
(racionais), criou-se um novo conjunto de números:

o conjunto dos números reais.

R = Q ∪ {números irracionais}
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N
Z

Q
R

Assim,
N ⊂ Z ⊂ Q ⊂ R
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Números Reais

Racionais

d́ızimas finitas d́ızimas infinitas periódicas

Irracionais

d́ızimas infinitas
não periódicas
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